Supremum mutlak degil izafidir; gergek degildir, us dis1 zihniliktir.

Tersine bir siralamayla yilani basa gegirirseniz, en inferior olur size supremum.

Basit bir ifadeyle dolayli olarak anlatilanlarin ussal agilimi, o kadar da basit olmayabilir. «Su
icene yilan bile dokunmaz!» ifadesine bakildiginda, 6rnegin, demesi kolay, ancak bu sozle

neler neler anlatilmistir.

1. Yilanin kiimesi: Yilan “bile” dokunmadigina gore, dokunabilecek ancak dokunmayan
baskalari da bulunmaktadir. Dokunabilecekken dokunmayanlarin hepsi, usa, mantiksal

bir yap1 olarak, elemani olduklar: bir kimeyle yansitilabilirler.

2. Olcii: Yalmzca bir kiime s6z konusu degildir. Bu kiimenin elemanlar arasinda belli bir
kritere gore siralama yapilabilir gibidir. Elemanlar su ya da bu bakimdan azdan ¢oga
siralanabilir ve bu siralama bir endeksle ifade edilebilir, bir 6l¢ui olusturulabilir
olduguna gore Olgulebilir bir kritere gore siralandigi soylenebilir. Kime sadece bir

kiitme degil bir 6l¢lisii bulunan kiime, 6l¢tli bir kiimedir.

3. Yilanin ugtahigi: «Yilan bile» dendigine gore, kast edilen siralamaya gore yilan en
uctadir. Siralamayla 0Olgiilen, 6rnegin, ne denli duyarli olundugu, ya da kisaca duyarlhlik
olabilir; bu durumda, 6l¢u duyarhlik olgiisii olacaktir. S6zii gegen ifadenin anistirdig,

duyarhilik o6l¢iisine gore yilanin degeri en ucta oldugudur.

4. Duyarliigin islevi: ifadeye gore, bir 6l¢iisii bulunan duyarhiligin bu 6lgiiyle bagintih
olarak ifade edilebilecek bir islevi de, ya da, ayn1 anlama gelen diger bir terimle
soylenirse, bir fonksiyonu da bulunuyor: Dokunma. Dokunma fonksiyonu duyarlhlik
olciistine bagliymis gibidir. Bu 6l¢ii belli bir esigin altindaysa dokunma olmuyor,

ustundeyse dokunma oluyormus gibidir.

5. Islevin deger kiimesi: Islev sonucunda hasil olacak durumlarla ifade edilir. Burada soz
konusu olan islevin iki sonucu bulunur: «Dokunur» ve «dokunmaz». Bu tur iki olasi
sonuglu islevler, sonuglarindan birine («dokunur» olma durumuna) 1 digerine
(«dokunmaz» olma durumuna) ise 0 degeri atfedilerek, iki degerli olarak nitelenir.

Sonuglarin aldig: degerlerin elemani oldugu kiime islevin deger kiimesidir. Buradaki
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ornekte islevin deger kiimesi «{0, 1}» biciminde ifade edilebilir. Bu «{0, 1}» kiimesinde
de bir siralama yapilabilir: 0<1. Buna bagh olarak, bu kiimeye atfen de bir 6l¢ii s0z

konusudur.

6. Islevin kosullulugu: ifadeye gore, islev hep ayni fonksiyon degilmis ve kosula baglh
olarak degisirmis gibidir. S6z konusu olan kosul su igmedir. Su igiliyorsa, yani kosul
olusmussa, islev oyle bir hal alir ki, es deyisle, fonksiyon oOyle bir bi¢im alir ki, soz
konusu kiimedeki hi¢ bir elemanin duyarsizlik dl¢lisii esigin altinda kalmaz ve dokunma

olmaz.

Velhasil, su igme kosulu olustugunda, duyarhlik 6lgisiine gore en distk degere haiz olan
yilan dokunmuyorsa, duyarhlik olcisunu tasiyan elemanlardan olusan kuimedeki hi¢ bir

eleman dokunmaz; ki kosul olustugunda yilan dokunmaz: «Su igene yilan bile dokunmaz.»

Siralama yapilirken, siklikla, saymayla iliskili azlik cokluk siralamasi yerine, gozle yapilan
siralamalar metafor olarak kullanilir. Gozle yapilan siralamalardan biri buyukluk kucukluk
siralamasiyken, digeri irtifa siralamasidir. Biyiiklik kiigtiklik siralamasinda uctaki degerler
latince «maximum» sozcuguyle karsilanan «en bityiik» ve «minimum» sozcuguyle karsilanan
«en kucuk»tur; Turkce, bunlar icin, daha ¢ok Arapca kokenli «azami» ve «asgari» sozcukleri
ya da dogrudan Latinceden «maksimum» ve «minimum» sozcukleri kullanilir. Sinirh
sayidaki elemanlardan olusan olcili bir kiimede, kiime iginde s6z konusu oOl¢tiniin aldig1 bir
maksimum deger, bir de minimum deger bulunacaktir. Maksimum degere haiz olan
elemanlar bir den ¢ok olsalar bile hepsinin 06lgilisii en biiyilk, minimum degere haiz olan
elemanlar birden ¢ok olsalar bile hepsinin ol¢iisii en kiigiik olacaktir; maximum deger
minimuma esitse, kiimenin elemanlar: tek bir degere haiz olacak, hepsi es degerli

olacaktirlar.

Siralama irtifa metaforuna gore yapiliyorsa, farkli degerli iki elemanin siralamasi, tist ve ast,
ustlin ve asagi, yiksek ve algak, ya da yukar1 ve asagi olarak dile gelebilir. Ancak irtifa

metaforu, ortiik olarak, ust iyilige ya da glzellige, alt kotiiliige ya da ¢irkinlige karsilik
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gelecek bicimde, matematikselligi asip, ahlaki ya da bedii anlamlar tasir ya da en azindan
cagristirir. Matematiksel olarak, uctaki degerler, irtifa metaforuna gore ifade edildiklerinde,
Latince supremum (en yuksek, yuce) ve infimum (en algak) sozciikleriyle karsilanir; ancak,
tum maksimumlarin supremum ve tum minimumlarin infimum olmasina karsin maksimumu

olmayan bir kimenin supremumu ve minimumu olmayan bir kimenin infimumu olabilir.

Maksimumu olmayan bir kiitmenin supremumunun olmasi, usa sigmazin ussal olarak
dusunmesiyledir. Sayma sayilar kiimesinin maksimumu bulunmaz, ancak « sayma sayilarin
tumunden buyuk olarak tanimlanirsa, sayma sayilar kuimesinin tum elemanlarinin ve «’un
elemani oldugu bir kiime disiintilebilir, ancak « ussal olmadigindan genisletilmis sayma
sayilar kiimesi denebilecek bu kiime usa sigmaz. Sayma sayilar kimesinin maksimumu
olmadig1 halde, « supremumu olacaktir. Tim fiili matematiksel islemler ya sayma sayilarla
ya da bunlarin oranlar olan ve ussal sayilar denilen oranlarla yapilir. Ussallik ussal olmayan
sonuclar da dogurur. Ornegin, i herhangi bir sayma sayiyken, 27, i arttikca, 1’e yaklasir,
ancak hi¢ 1 olmaz. Bu durumda, 2™ dizisindeki dgelerden olusan bir kiimenin maksimumu

bulunmazken, supremumu 1 olacaktir.

Supremum ve infimumu maksimum ve minimumdan ayiran, supremum ve infimumun ilgili
olduklar1 kimenin disinda kalabilmesidir; giderek kiime iginde kalindiginda maksimum ve
minimum kullanilirken, kimenin disinda kalma durumunda supremum ve infimum kullanilir
olmustur. Supremum ve infimum, uctaki degerlere karsilik gelirken, karsilastirma icin
kullanilan Latince sozciikler superior (iistiin) ve inferior (algak, asagilik) sozciikleridir. Bir
kiitmenin, maksimumu olmadigi halde elemanlarinin timiine superior olan supremum,
minimumu olmadigi halde elemanlarinin timiine inferior olan infimum olur. Bu baglamda
supremum ve infimum salt zihniliktir ve en u¢ degerleri bulunmayan tiim kiimelere, askin

bi¢cimde bir supremum ve bir infimum zihnen kurulabilir.

Bir kez, zihnen bir kiimeye atfen bir ol¢u belirmisse, tersine bir siralamayla supremum ve
infimum yer degistirebilir. Duyarlilik 6l¢listi yerine duyarsizlik 6l¢usii kullanilirsa, en algak

deger en yliksek deger oluverir: Tersine bir siralamayla yilani basa gegirirseniz, en inferior
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olur size supremum.

Turkali Mah., Besiktas
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